
이차곡선의�접선�공식
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포물선의�성질

1. (정의) 포물선   위의 임의의 점 P 에서 F 까지의 거리와

점 P로부터 직선     까지의 거리는 항상 같다. PHPF

2. 초점을 지나는 직선 : 포물선의 초점을 지나는 직선이 

포물선과 만나는 두 점을 P, P’라 하자.

1) 선분 PF 와 P’F의 길이를 각각  라 하면 
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2) 포물선 위 P  에서의 접선

① 절편은 


 이다.

(증명) P  에서의 접선은     이므로
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
 


 이므로 절편은 
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② 초점을 지나는 직선이 포물선과 만나는 교점을 P P ′라 하면 

두 점에서의 접선은 반드시 준선에서 수직으로 만난다.

(경시대회 문제 참고하기 바람)

③ P를 지나는 직선과 축이 만나는 교점을 Q, P로부터 준선에 내린 수선의 발을 H라 하면 

사각형 PHQF는 마름모이다.

(증명) 점 P를 지나는 접선의 방정식은     이므로 점 Q  이다.

QFQOOF   , PFPH   , QF  HP  이므로 사각형 PHQF는 평행사변형이다.

또한 HQ             이므로 

따라서 사각형 PHQF는 마름모

④ 점P로부터 준선에 내린 수선의 발 H와 P ′을 지나는 직선은 반드시 포물선의 꼭짓점을 지난다.
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타원의�성질

1. (정의) 두 초점으로부터 점 P까지의 거리의 합이 일정한 상수이면 

점 P는 타원 위의 점이다.  FP  F′P   

2. 두 초점과 원점 사이의 관계

1) 초점으로부터 단축의 꼭짓점까지의 거리는 

중심으로부터 장축의 꼭짓점까지의 거리와 같다. OABF

2) 닮은 도형: 타원위의 점P로부터 꼭짓점F’까지의 중점을 P’라 하면

∆F′OP와 ∆F′FP은 닮은비가 1:2이다. 

3) 파포스의 중선 정리: PF′ PF 
 OP 

OF
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4) OPOF  OPOF′  F′P
3. 수직인 두 접선의 교점

1) 타원 밖의 한 점에서 타원에 그은 두 접선이 수직이면 교점은 항상 원         위에 있다.

2) 증명: 기울기가 인 접선의 방정식은   ±   , 

에 대해 정리하면           
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쌍곡선의�성질

1. (정의) 두 초점으로부터 점 P까지의 거리의 차가 일정한 상수이면 

점 P는 쌍곡선 위의 점이다. FP  F’P  

2. 쌍곡선 위의 점에서의 접선

1) ∠F′PF의 각을 이등분 한다.

2) PF′  PF  QF′  QF
3. 수직인 두 접선의 교점

1) 쌍곡선 밖의 한 점에서 쌍곡선에 그은 두 접선이 수직이면 

교점은 항상 원        위에 있다.

2) 증명: 주축이 축인 쌍곡선에서 기울기가 인 접선의 방정식은   ±  
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수직인 두 직선의 기울기의 곱이 –1 이어야 하므로 
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